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Exercice 1. On considère une fonction dérivable u : R→ R et une fonction de deux variables f : R2 → R
admettant des dérivées partielles. Montrer que la fonction de deux variables g = u ◦ f : R2 → R admet
des dérivées partielles et les calculer.

Exercice 2. On considère deux fonctions de deux variables f : R2 → R : (x, y) 7→ f(x, y) et g : R2 → R :
(u, v) 7→ g(u, v) admettant toutes deux des dérivées partielles. Montrer que la fonction

h : R2 → R : (x, y) 7→ h(x, y) = g(x, f(x, y))

admet des dŕivés partielles et les calculer.

Exercice 3. Trouver les points critiques de la fonction

f := (x, y) 7→ x2 + y2 − 3x− 3y

sur le rectangle défini par les deux conditions 0 ≤ x ≤ 2 et 1 ≤ y ≤ 5.

Exercice 4. Trouver les points critiques de

1. f := (x, y) 7→ x2 − 4x + y3 − 3y;

2. g := (x, y) 7→ x3 − y4 + 2x;

3. h := (x, y) 7→ sin(x) + cos(y).

Exercice 5. Trouver et dessiner la courbe de niveau de

g(x, y) = 2x2 + 3y2

passant par le point (2, 1) et celle par (1,
√

3). Comparer les deux courbes.

Exercice 6. Calculez ∂f
∂x∂y et ∂f

∂y∂x pour

f := (x, y) 7→ exy + xsiny.

Exercice 7. Trouver les points critiques de la fonction f suivante.

f(x, y) = sin(x) + y2 − 2y + 1

Exercice 8. Pour chacune des fonctions suivantes, trouver les point critiques :
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1. f(x, y) = x2 − xy + y2;

2. f(x, y) = x2 + 2xy + y2 + 6;

3. f(x, y) = x3 + 2xy2 − y4 + x2 + 3xy + y2 + 10.
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