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Equations canoniques et paramétriques

D @={M(x;y)/fi-AM=O,xEIR,yEIR}

N —)_ é) . X—XA . B B .
M(x ;y) n-AM_O<:}<b> <y_yA>—O<=>ax+by+F ax, byA)J—O

c €R
Une équation canonique de & de vecteur normal 7 = (Z)
ax+by+c=0
) <x> P D ={Mx;y)/ AM =t-ii,t € R}
U =
=[-U < =1
o . Y= YA Yu
X

Un systéme d’équations paramétriques de & de vecteur directeur u = <yu> et passant par A

XxX=71X,+Xx
{ A e R



Questions

e Déterminer des vecteurs directeurs et normaux

Equaﬂon

U

S|

y = —2x +4

3 — 4y +2 = 0

y="7x—1

20 + 3y = 9

e Quelle forme réduite correspond au systéme paramétrique {

x =2t )
y=4r+1

cR?7
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Réponses

e Déterminer des vecteurs directeurs et normaux

Equation U n

y = —2x +4 (1;-=2) | (2;1)

3x—4y+2=0| (4;3) | (3;—4)

y="Tr—1 (1;7) | (7;-1)

20 + 3y =5 (3;-2) | (2;3)

e Quelle forme réduite correspond au systéme paramétrique {

y=2X2t+1=y=2x+1

x =2t t
y=4r+1

cR?7
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Remarques

e Systéme d'équations paramétriques ou paramétrées

. o X=—1 .

® Le systéme paramétrique { y=—2+1 t € R correspond aussi a y = 2x + 1

e Le systéme n'est pas unique

e Le sens du trace différe

X =2t
® Systéme paramétrique e R =
YSEEME P - { y =41+ 1

® Le paramétre indique : > x

e le sens du tracé

e les intervalles de valeurs prises par x et y
e utile, ou pas
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Donner une équation de la droite &, de vecteur directeur u = <

Questions

i) et passant par A(2 ;5)

y=4x+p=—=5=4X2+p—=p=—-3=y=4x—-3

Donner une équation de la droite &, de vecteur normal nn = <

32> et passant par A(2 ;5)

3x—2y+c=0—=3X2-2X54+c=0—=c=4=—3x-2y+4=0

. Donner une équation de la droite 9 de vecteur directeur u = <%> et passant par A(2 ;5)

n=1;-2)—=x—-2y+c=0—=>2-2X5+c=0—=>c=8=—x—-2y+8=0

Donner un systéme d'équations paramétriques pour la droite (BC) avec B(1 ;4) et C(3 ;2)

=1

x=2t+1
y=-2t+4

ou bien {

xX=2t+3
y=-—2t+2
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Cercles du plan

Un cercle décrit les points situés a la distance R du centre
C = {M(x ;y) / CM:R}

CM? = R2 = CM - CM avec le carré scalaire
s X — XC
CM =
<)’ — )’c>
Equation canonique de € de centre C et de rayon R

(x—x*+ (¢ =y = R

- s X
B B2 OM =0C+ CM < <’yc>: ( C>+<Rcose)

Yc Rsind@

Un systéeme d’équations paramétriques de ¢

0e|—xn;n]

X =xc+Rcos0
y=Yyc+ Rsino




Questions

Remplir le tableau ci-dessous :

Equation canonique Centre | Rayon
(1;4) 2
(z—1)"+ (y+1)* =16
.. = (—5;2)
(z+4)+(y—T7)°=... 5

Donner un systéme d'équations paramétriques pour le cercle € de centre (1 ;3) et de

rayon 2.

Donner un systéme d'équations paramétriques pour le demi-cercle
correspondant aux abscisses de € supérieures 3 x = 1.
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Réponses
Remplir le tableau ci-dessous :
Equation canonique Centre | Rayon
(x—1)2%+(wy—4)°=4 | (1;4) 2

(x—1)*+(y+1)2=16 | (1;-1) 4
(x+5)° 4+ (y—2)°=9 | (=5;2) 3
(x+4)°+(y—-"7)4 =25 (—4;7) 5

Donner un systéme d'équations paramétriques pour le cercle € de centre (1 ;3) et de

rayon 2. y
Y A

X 1 +2cos6 Del ]
. — T,
y = 34+2sin6
Donner un systéme d équations paramétriques pour le demi-cercle
correspondant aux abscisses de & supérieures a x = 1.

X I +2cos6 | = 7
y = 34+2smn6 | 2’2_




Barycentre

Le barycentre G de n point M (x; ;y;) associés respectivement aux poids p; est le
point vérifiant

— -

ou encore n

— -
ZpiGMi =0
i=1

Lorsque tous les poids p; sont les mémes, on |'appelle isobarycentre et |'on pose
p;=1Vi
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Questions

Ou est le barycentre G ? Et |'isobarycentre I 7
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Réponses

Ou est le barycentre G ? Et |'isobarycentre I 7

A B
G /
X K
5 kg 1 kg
C
2 kg
G
X
X
/
A B

1 kg 1 kg

5GA + 1GB =0
JA+IB=0

1GA + 1GB +2GC =0

JA+IB+ IC =0
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Lien avec les coordonnées

p GM, +p,GM, +...+p, GM, =0
= p,(GO + OM,) + p,(GO + OM,) + ...+ p,(GO + OM,) = 0 avec Chasles

= (py+py+...+p,)GO +p,OM; +p,OM, + ... +p, OM, = 0 en factorisant

T

= (p;+p,+...+p,)0G =p,OM, +p,OM, + ...+ p, OM, en changeant de membre

— OM, +p,OM, + ...+ p OM
— 0G = il L e n <= on calcule une moyenne
(pl +p2 T ... +pn)

Rappel : le point M a les coordonnées de OM

Pi X TPy X+ ... TP, X%,
pi+p+...+p,

D Z TS B a2 T s e e ) P U
B pL+Dr+...+D,

XG =

YG

Les coordonnées du barycentre sont les moyennes des coordonnées
des points dont il est le barycentre

Remarque : Moyenne simple pour un isobarycentre
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