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At

On pose b, = 4™
bn+1 4n+1
—-—bn T =44

5.5 < - 1
Donc le rayon de converge de la série entiére de terme général b,z" est 7, comme la,| < b, le rayon de

converge de la série entiére de terme général a,z™ est supérieur ou égal a -

+00
f(z) = Z Apz" =ag+a,Z + 2‘ 2" = 1+3z24+ Z(Ea,l_ - 20y_p)Z" =
neN 31'—2 n=2
=1432z+3 Z a2 = & Z T L

n=2 n=2
Dans la premiére sommeon posen’ =n—1,n=2= n' = 1, dans la deuxiéme on posen”’ =n — 2,

n=2=n"=0

@ +00
f(z)=1+32+3 Z anrz"'“ -2 Z annz""*z
n'=1 n'f =0

Puis on change n’ etn” enn

400
f(z)=1+3z+32an e ZZa,z"+2—1+3z+322anz —2z° Zaﬂ h

n=1 n=1 n=1 n=0

=1+3z+32(2anz"—a0) 2% Zan n=

n=0 n=0
=1+3z+32(f(2) — 1) — 222f(2) = 1 + 32 (2) - 27°f(z)
D’ou I’on déduit que
f(z) = 3z2f(2) +22%f(z) = 1
Ce qui équivaut a
f(2)(1—-3z+2z%) =1

Ou encore
@ =557
£(2) 1 1 4 -1 -1 % 2
Z) = = = =
2z2 -3z+1 ;| z-1 1 1-z 1-2z
2(2—1)(2——5) z-%
400 st M
= Zz“+222" z" - //(Me, & = 2, -4 A € A/
h Vi

n=0 n=0

Onposea, =1
a,

5 5 . 1
Donc le rayon de convergence de la série de terme général ZhestRy = 7= 14
On pose B, = 2"
ﬁ 2n+1
n+1l

A T
Donc le rayon de convergence de la série de terme général zhest Ry = % e
&P
i f(2) = - Zz +222"n—2( 14 201)7n
n=0 n=0 n=0

On en déduit que le rayon de convergence de la série entiére de terme général (—1 + 2"+1)z" est

1
R = min(Ry, Ry) =5
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