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Feuille d’exercices 3
OPERATIONS SUR LES LIMITES

1 - EXERCICES D’ECHAUFFEMENT

Exercice 1. Trouver les limites des suites dont les termes généraux sont les suivants :

- ot © £ 1"+ 1)
@ i = n? 0+ 1 ©) wn = 17— 19" ©) yn = T ,
(b) Un:4:”7+3” @ 2, = ZADE 2D (O z = (2" 3" - 6).

6" —4

Exercice 2. Soit (u,,) une suite qui tend vers +oo et A un réel. Montrer que si A > 0, alors \u,, —+>
n—-—+0oo

400, et si A < 0, alors \u,, —+> —00. Si A = 0, la suite (Au,,) admet-elle une limite ?
n——+oo

Exercice 3. Trouver les limites des suites dont les termes généraux sont les suivants :

n

(a) Un = c s (C) Wp = (ln(n))%, (e) UYn = ln(n + 1) _
nln(n) s ;
(b) Up = ’I’L%, (d) Tn = In (Sll’l (n)>s (f) Zp = N COS <7712> .

2 - EXERCICES D’ENTRAINEMENT

Exercice 4. Soit (u,,) une suite bornée. Montrer que si v, — +00, alors u, + v, —> 400, et
n—-+o0o n—-+00

que siv, — 0,alors u,v, — 0.

n——+oo n—-+oo
Exercice 5. Montrer que si (uy,) converge vers ¢ € R, alors (|u,|) converge vers |¢|. Montrer que si
(uy,) tend vers —oo, alors (|uy,|) tend vers +o00.

Exercice 6. On considere une suite (u, ). Est-il vrai que...

(a) siu, # 0pourtout n dans Netw, —> —+oo,alors — — 07
n—-+oo Up, n—-+oo

. 1
(b) siuy # 0 pour tout n dans Net u,, — 0,alors — — —o00?
n—-4oo Un, n—-+oo
(¢) situpy1 —u, — 0,alors (uy) est convergente ?
n—-+o0o

Un+1
"L 1, alors (uy) est convergente ?
Up Nn—+00

(e) siuy, > 0 pourtout n dans N, alors nu,, — +oo?
n—-+o0o

(d) siu, # 0 pour tout n dans N et

(f) siwuy, > 1 pour tout n dans N, alors (u,)" — —+00?
n—-+oo
Exercice 7. Soient f et g deux fonctions réelles définies sur une partie D de R. Soit zy un point
adhérent 2 D, et soient £ et ¢’ deux réels.
(a) Rappeler la définition de « f(x) tend vers ¢ quand x tend vers xg ».

(b) Démontrer rigoureusement que si f(z) — fetg(x) — ¢, alors f(x) + g(x) — £+ 1.
T—rT0 T—T0 T—T0



